Kurvendiskussion ganzrationaler Funktionen

1
Beispiel 1:  f (X) = §X3 - X

(i) Ableitungen: f '(X) =x*-1 f "(x) = 2X f "'( X) )

(i) Definitionsbereich: D=0

(iii) Symmetrie:
= Punktsymmetrie

f(x):%xs—xzo = x(—;xz—ljz 0

(iv)  Nullstellen:
= %x=0 0 x,=+3 0 x=-3

(v)  Schnittpunkt mit der y-Achse: f (0) =0 = Sy ( O| 0)

f'(x):xz—l!:o = x=1 0 x,
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f'()=2>0 = Min[l‘ _Ej
(vi) Extremwerte: 3

f'(-1)=-2<0 = Max(— 1‘ gj

f"(x)=2x!=0 = x=0

(vii) Wendepunkte: ¢ . _ (0)=220 = WwW(0] 0



(viii) Monotonieintervalle:
|, =]-;-1 streng monoton steiger
1,=]-1;1 streng monoton fallenc

1, =]1; 0] streng monoton steigel

(ix) Tangente in xo = 2:

t(x)=mx+b = §=3D?+b = b=—1—:

= t()=an-

(x) Grenzwerte an den Rdndern des Definitionsbereichs:

lirrlf(x)=oo und lim f(x)=-o

X > —o00

(xi) Graph der Funktion und die Tangente:

f'(x)

t(x)
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Funktion und Tangente Funktion und erste Ableitung



